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提携構造付き特性関数形ゲbムのS－Svalueの公理化  
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特性関数形ゲーム（Ⅳ，γ）のシャープレイ債を  

別叶Ⅳル）と表すとする・また，g頃Ⅳ，γ，（Ⅳ））＝  

飢（Ⅳ，V）とする・S－Svalueは以下のように定義  

される．   

定盤3（S－Sv劇ue） S－Svalueβぶは以下のよ  

うに定義される．   

ββi（Ⅳ，U，P）＝馳（鋸範），∀五∈β∈ヱ   

S－Svalueは以下のように表現することもできる．  

1 は旺め旺  

提携構造付き特性関数形ゲームに対して一つの  

利得ベクトルを対応させる代表的な解概念とし  

てOwenvalue（Owen［1】）が存在する．本稿では，  

PelegI2】によるOwenvalueの公理系を変更するこ  

とにより，新たな解概念であるS－Svalueの公理化  

を行う．2つの解概念の公理系の相違点ほ，ナルプ  

レイヤーと対称なプレイヤーの取り扱いという点の  

みである．   

2 S－SvaIue   

（Ⅳ，叫P）を提携構造付き特性関数形ゲームとし，  

△をその集合とする．また，集合βに対して（β）  

はβのメンバー全員が同じ提携に屈する提携構  

造を表す．¢を（Ⅳ，U，ア）∈△に対して一つの利  

得ベクトルを対応させる提携構造付き特性関数形  

ゲームの解概念であるとする．岬，U）に対してγ  

のぶ⊆Ⅳへの制限計再とする．  

（Ⅳ，γ，P）∈△の中間ゲームと再分配ゲームを以  

下のように定義する．   

定孤1（中間ゲーム）（Ⅳ，叫P）の中間ゲーム  

（P，Vp）とは，Pをプレイヤー集合とし．各提携  

g∈Pをプレイヤーと捉え，特性関数を  

岬（β）＝γ（Ug），∀β⊆P，  
5∈β  

とすることにより定義される．   

定盤2（再分配ゲーム）任意のぶ∈Pに対して  

¢における再分配ゲーム（計姥，β）を以下のように  

定義する．  

gんβ（ろγp）－γ（g）  
∫βi（Ⅳ，γ，P）＝飢i（g，叫g）＋   

lβl  

例1 岬，γ，P）∈△．Ⅳ＝（1，2，3），γ仲））＝  

0∀豆∈Ⅳ，γ（（1，2））＝γ（（2，3））＝2，γ（（1，3））＝  

1，り（Ⅳ）＝3，P＝（（1，2），（3））とする．この  

とき，  
）
 
 

l
一
2
 
 
 

3
一
2
 
 

Ol〃（Ⅳ，γ，P）＝（1，  

ββ（Ⅳ，γ，P）こ  

となる・ただし，Ol〃岬，叫P）はゲーム（Ⅳ，γ，P）  

におけるOwenvalueを毒す．  

3 史；三三  

ナルプレイヤーと対称性について定義し。それに  

係わる代表的な公理としてNPとRETPを定義す  

る．（Ⅳ，叫ア）∈△とする．  

定勉4（ナルプレイヤー）以下の条件が成り立つ  

とき，豆∈Ⅳを（Ⅳ，γ，P）においてテルプレイヤー  

と呼ぶ．  

γ（β∪（豆））＝γ（g），∀ぶ⊆Ⅳ＼（け  

達也5（対称性） 宜，j∈Ⅳが（Ⅳ，γ）において対  

称であるとは，任意のβ⊆Ⅳ＼（研に対して，  

U（gu車））＝γ（β∪（刀），  

如（君up，（P）），r＝β，  
γ（r），r⊂鼠  

埠g（r）＝  
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が成り立つことを指し，五～上れ（Ⅳ，U）と書く．   

公理1（NP） 4・がNP（NullPlayer）を満足す  

るとは，豆∈Ⅳが（〃，γ，P）においてナルプレイ  

ヤーであるならば，¢i（Ⅳ，U，P）＝0となることを  

いう．   

公理2（RETP）以下の条件が成り立つとき，¢  

はRETP（RestictedEqualTteatmentProperty）  

を満たすという．  

∀五，j∈Ⅳβ・亡・］β：宜，J∈β∈P；宜～上れ（Ⅳ，γ）  

・→¢i（〃，γ，P）＝¢j（Ⅳ，γ，P）・   

公理NPは提携構造とは独立に決定されていて，  

公理RETPは（Ⅳ，γ）における対称なプレイヤー  

に関わる公理である．NPを提携構造に依存する  

ような公理へと，RETPをβ∈Pの部分ゲーム  

（針山）において対称なプレイヤーに関する公理へ  

と修正することにより，新たに以下の公理CS－NP，  

RETP2を定義する．   

公理3（CS－NP） ¢ が CS－NP（Coalition  

Structure－NullPlayer）を満足するとは，i∈N  

が（Ⅳ，γ，P）でナルプレイヤーであり，P＝（Ⅳ）  

であるならば¢i（Ⅳ，γ，P）＝0となることをいう．   

公理4（RETP2） 以下の条件が成り立つとき，  

¢はRETP2を満たすという．  

∀五，j∈Ⅳβ・土・］ぶ‥五，ブ∈β∈P；豆～Jれ（β，叫5）  

→¢i（Ⅳ，叫P）＝¢j（Ⅳ，γ，P）・   

Peleg【2】では，NP，RETPと以下のPO，ADD，  

IGPによりOwenvalueの公理化を行っている．   

公理5（PO）以下の条件が成り立つとき，¢は  

PO（ParetoOptimality）を満たすという．  

（¢（Ⅳ，叫P））（〃）＝γ（Ⅳ）．  

公理6（ADD） 任意の（Ⅳ，γ，P），（Ⅳ，叫P）∈  

△に対して以下の条件が成り立つとき，¢はADD  

（Additivity）を満たすという＊1．  

仇（Ⅳ，叫P）＋¢壷（Ⅳ，叫P）＝¢虚（Ⅳ，γ＋叫P），∀宜∈凡  

公理7（IGP）以下の条件が成り立つとき，¢は  

IGP（IntermediateGameProperty）を満たすと  

いう．   

¢i（Ⅳ，γ，P）（ぶ）＝如（P，γp，（g）），∀β∈ア   

また公理RPを以下のように定義する．   

公理8（RP）以下の条件が成り立つとき，¢は  

RP（RedistributionProperty）を満たすという・   

¢i（Ⅳ，隼P）＝¢亀（β，堵5，（卵），∀豆∈β∈ヱ   

4 結果   

定理1 △においてPO，RP，CS－NP，RETP2，  

ADDを満たす一意の¢が存在し，それはS－Svalue  

である．  

公理CS－NPを以下のCS－NP2まで強めること  

により，RPをIGPまで弱めてS－Svalueの公理  

化をすることが可能である．   

公理9（CS－NP2） 4・が公理CS－NP2を満足  

するとは，壱∈∫∈Pが（Ⅳ，り，P）においてナルプ  

レイヤーであり，かつγ（β）＝γ（Ⅳ）であるならば，  

¢i（Ⅳ，γ，P）＝0となることをいう・   

定理2 △においてPO，IGP，CS－NP2，  

RETP2，ADDを満たす一意の¢が存在し．そ  

れはS－Svalueである．  

定理2より，OwenValueとS－Svalueとの本質  

的な相違点は，ナルプレイヤーと対称なプレイヤー  

の取り扱いの違いであることがわかる．   
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◆1γルの和ゲームv＋wは以下のように定義される．  

（γ＋w）（∫）＝V（5）＋ひ（ぶ）・  
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