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且 はじめに   

協力ゲームにおいて、主に分析されているの  

は特性関数形ゲームである。このゲームでは、  

提携が協力することによって得られる利益が提  

携ごとに定められているものである。このゲー  

ムにおいて、プレイヤーが提携に参加をすると  

きには、必ず完全に協力をすることが前提とさ  

れている。ところが、実際には提携を形成した  

ときに、その提携に完全に協力をするとは限ら  

ない。このような状況を表すゲームがファジー  

ゲームである。  
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3 ファジーゲーム   

プレイヤーの集合を〃とし、ファジー提携の  

集合をダ〟＝【0，l】〝とする。このとき、プレイヤ  

ーの集合がⅣであるファジーゲームの集合を  

FG〝とする。ちなみに、特性関数形ゲームにお  

ける提携の集合は2〃＝（0，1）〝であり、ファジー  

ゲームが特性関数形ゲームの拡張になっている  

ことがわかる。  

4 コアと安定集合   

2 サーベイ   

特性関数形ゲーム（以下クリスプゲーム）にお  

いて、 コアと安定集合の定義を紹介する。コア  

の定義はコアとD・コアの2種類ある。  

ファジーゲームにおけるコアと安定集合を定  

義する。ここでは、A11bimが定義したコアのほ  

かに、プロパーコアとD・コアを定義した。  

定義 配分の集合  

定理 クリスプゲームにおいて、コアはD・コア  

の部分集合である。  vの配分の集合を以下のように定義する。   

J（v）＝（∬∈R”l∑ズー＝V（g〝），∬．≧v（gりぬreachJ∈Ⅳ）  
J（〝  定理 クリスプゲームwにおいて、任意の提携   

∫に対し、呵〃）≧w（∫）＋∑w（（f））を満たすなら  
座〃＼∫   

ぱ、コアとカ・コアは等しい。  

定義 支配関係  

∬∈J（v）がγ∈J（V）を支配するとは、以下の2つ  

の条件を満たすファジー提携∫が存在すること  

である。  

（わ任意の∫∈（ノ：∫ノ＞0）に対し、ズ′＞γ′  

（ii）∑∫′∬′≦v（∫）  

座〝  

定理 クリスプゲームにおいて、安定集合が存  

在するならば、D・コアを含む。  

定理 クリスプゲームがコンペックスならば、  

D－コアが唯一の安定集合になる。  
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1．任意の∫，／∈ダ〃に対し、V（∫＞り＋γ（∫＜／）  

≧v（巾＋ 

′成分がそれぞれmax（∫りりとmin（∫．，りと等し  

いも■のである。  

2．任意のf と任◆意の∫‾′ に対し、  

g∫－．（J）＝府‾用りが凸関数である。ここで、  

（∫‾flい）とは、f成分のみがJと等しく、それ以  

外の成分は∫‾′と等しいものである。  

定義 3つのコア  

Aubinのコア：   

C（v）＝〈∫∈R”l∑∫′＝V（e〃），∑∫fズ′≧申）如each∫∈Fγ）  
′f〝  ／f〝   

プロパーコア：  

C′（v）＝（ズ∈R〟l∑∫．＝V（e〃），∑∫．J．≧v（∫）breach∫∈PF〃）  
／亡人’  ／亡〟  

D・コア：  

βC（v）＝（∫∈J（v）．l■「γ（わmェbrallγ∈J（v））  

定理 ファジーゲームvがコンペックスである  

とき、D・コアが唯一の安定集合になる。  定義 安定集合  

だが安定集合であるというのは、以下の2つの  

条件を満たすときである。  

（D（内部安定性）任意のズ，γ∈片に対し、∫はγ  

に支配されない。  

（ii）（外部安定性）任意のz∈J（v）＼片に対し、Z  

を支配するような∫∈〟が存在する。  

6 おわりに．   

クリスプゲームで満たされるコアと安定集合  

の関係がファジーゲームにおいても満たされる  

ことがわかった。特に、ファジーゲームがコン  

ペックスであるときには、コアと安定集合が一  

致することがわかった。  

定理 ファジーゲームにおいて、プロパーコア  

はD・コアの部分集合である。  7 参考文献  
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5 コンペックスファジーゲーム   

ファジーゲームの1種であるコン．ペックスフ  

ァジーゲー ムを以下で定義する。  
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定義 コンペックス   

ファジーゲームγがコンペックス．であるとは、  

以下の2つの条件を満たすときである。このと  

き、Vがコンペックスファジーゲームという。  
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