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有向グラフ点探索アンチマトロイドの  

禁止マイナーによる特徴付け  
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βを有限非空集合、『をその部分集合の族として、以下が満たされるとき、これをアンチマトロイドとい  

いこその元を可能集合（良8Sible6et）と呼ぶ。   

（1）¢∈『，   

（2）∬∈『，∬≠¢ならばある£∈ズがあって∬－（∬）∈『，   

（3）ズ，y∈『ならばズUy∈軋  

アンチマトロイドは、木の点／辺シェリン久posetのシェリン久凸体のシェリングなどの鹿々なシェリン  

グやグラフの点探索／辺探索などの探索（サーチ）に伴って定義できる。   

C＝（Ⅴ∪（γ），呵を根γを持つ有向グラフとする。グラフG上の根γを始点とする初等的なパスをここで  

は単にパスと呼ぶことにする。パスタ＝γ0叫・‥り鳥（vo＝r，叫∈yl≦i≦ゐ）に対して∂P＝（vl，…，Ⅴ鳥）  

とおく。すると、∂タという集合とそれらの合併集合の全体は、yの上のアンチマトロイドになる。これを  

根つき有向グラフCの点探索アンチマトロイドと呼ぶ。   

アンチマトロイドの可能集合の組A，β∈軋 A⊆βに対して、  

押β）／A＝‡ズ⊆β＼A：Aリズ∈『）   

で定まるβ＼A上のアンチマトロイドを『のマイナーという。点探索アンチマトロイドのクラスは、このマ  

イナーを取る操作で閉じている。ここで、島＝（¢，（ヱ），（y‡，（£，y），（£，y，Z）‡という3点集合β＝（ヱ，y，Z）  

の上のアンチマトロイドは、どんな有向グラフの点探索アンチマトロイドにもならないことが簡単に確認で  

きる。ゆえに、g5に同型なマイナーを持たないことが、点探索アンチマトロイドになるための自明な必要  

条件になるが、これが十分条件でもあることが示せる。   

まず、必要な定義と補題を準備する。∬＼e∈『となる元e∈∬が一意に存在するような可能集合∬∈『  

をパス集合と呼ぶ。   

Lemmal『を烏をマイナーとして含まないアンチマトロイドとする。ズ∈『をパス集合とするれば、ズ  

の元の順列訂1∬2…諮れで各弟＝（芳1，…，ヱi）（よ＝1，…，几）が『の可能集合になるようなものが一意に存  

在する。かつこのとき、各∬iはパス集合になる。   

『を有限集合y上のアンチヤトロイドで、烏をマイナーとして含まないものとする。これから、yU‡り  

を点集合とする根つき有向グラフq呵を次のように定義する：『中の各パス集合ズに対し、補題1で定  
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まる元の順列をヱ1£2… 

して加える。するとこのグラフの定める点探索アンチマトロイドがもとのアンチマトロイドに一致するこ・と  

が示せる。つまり、   

Theofeml『をg5に同型なマイナーを含まないアンチマトロイドとする。これから上で定義される有向  

グラフをG［『】として、このグラフの定やる点探索アンチマトロイドを『（C［鞘とすれば、  

『（C［『］）＝『   

これより自明に、   

Corollarylアンチマトロイドが有向グラフの点探索アンチマトロイドになるための必要十分条件は、それ  

が島に同型なマイナーを含まないことである。  

これ以外の禁止マイナー型の特徴付けとしては、pOS占tシェリングアンチマトロイドのものがあり、次が  

成立する：アンチマトロイドがposetシェリングアンチマトロイドになるための必要十分条件は、それがぶ7  

に同型なマイナーを含まないことである。ここで、∫7＝（¢，（訂），（y〉，（苫，y），（〇，Z），（y，Z），（ェ，y，Z））である。  
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